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Exercice 3 (7 points)               Thème : Géométrie dans l’espace 

L’espace est muni d’un repère orthonormé �𝑂𝑂; 𝚤𝚤, 𝚥𝚥,𝑘𝑘�⃗ � 

On considère les points 𝐴𝐴(3;−2; 2),𝐵𝐵(6; 1; 5),𝐶𝐶(6;−2;−1) et 𝐷𝐷(0; 4;−1). 

On rappelle que le volume d’un tétraèdre est donné par la formule : 

𝑉𝑉 =
1
3

 𝒜𝒜 × ℎ  

𝑜𝑜ù 𝒜𝒜 est l’aire de la base  et ℎ la hauteur correspondante. 

1- Démontrer que les points 𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝐶𝐶 et 𝐷𝐷 ne sont pas coplanaires. 
 
 

2- a. Montrer que le triangle 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 est rectangle. 
 

b. Montrer que la droite (𝐴𝐴𝐴𝐴) est perpendiculaire au plan (𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴). 
 
c. En déduire le volume du tétraèdre 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴. 
 
 

3- On considère le point 𝐻𝐻(5 ; 0 ; 1). 
a. Montrer qu’il existe des réels 𝛼𝛼 et 𝛽𝛽 tels que 𝐵𝐵𝐵𝐵������⃗ = 𝛼𝛼𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗ + 𝛽𝛽𝐵𝐵𝐵𝐵������⃗ . 

 
b. Démontrer que 𝐻𝐻 est le projeté orthogonal du point 𝐴𝐴 sur le plan (𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵). 

 
c. En déduire la distance du point 𝐴𝐴 au plan (𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵). 

 
 
4- Déduire des questions précédentes l’aire du triangle 𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵. 
 


